MAZX029 - Xroyeio I'pappiknic Aryeppog
Eapwo EEaunvo 2021
Aocxknoelg 1ov Keparaiov

1. No petatpamovv ot To KAT® TIVOKEG GE AVITYLLEVT KAUOK®OTY] LOPON.
1 -2 3 -4 -8

12 -3 4 -1 2 Lod —13 2
1) i (2 23 —-47
5o b2 8 3.7 7 —-17 4
4 -1 2 -3 —6
(1) (1) 8 8 (1] 10 7/8 3/4 0
Amdvnon: i) ii) |0 1 5/8 —22/8 0
0010 2 00 0 0 1
00013
2. 1) No peTatpEyeTe TOV TUPUKATO TIVOKO GE OVIYHEVO KALAK®TO.
1 357
A=13 5 7 9
5 7 9 1

i1) Avomivokog A eivat o erovénpévog Tivakog EVOg YPOLUKOD GUGTHLOTOG EIval To Vot GLUUPIPCTO;
Av vai, Bpeite v yevikn Adon.

10
Amévtnon: 1) |0 1 0 i1) Mn ovupifaoctod
00

3. Na Bpebet (av vdpyet) n Aon yio ta akdAovba ypappkd cuotrpata pe pébodo ararowpng Gauss 1 Gauss-
Jordan.

rT— yYy+2z2— w=-1

l'2+41)3:—5 1 —31'3:8
. . 20+ y—2z2—-2w=-2
1) 21+ 32y + Hry = —2 1) 221 + 229 + 923 =7 iii)
—r+2y—4z24+ w=1
3$1+7ZB2+7$3:6 5172+5SL’3:—2

3x — 3w = —3
Aravinon: i) Mn coppipaoctd i) (5,3, —1) iii) (t — 1,2s, s,t), s,t € R

4. Eivol 1o chotnuo

1 +3x3= 2

Lo — 3Ty =
—2r9+3x3+ 214 = 1

3x1+ Ty = —5

ovuPiBacto;

Anavinoen: Zoppifactd



5. Bpeite o adyefpikn oyéon petald tov g, h kot k €161 ©6TE T0 CHOTN A

ry—4xe+Trs =g
3.T2 — 5ZE3 =h
—21’1 + 51‘2 — 9.%3 =k

va givor un cvppipacto.
Anavtnon: 29+ h+k #0

6. Na Bpeite T1g TIHEG TOL @ Y10 TIG OTTOleg TO GVOTNUA OEV €xEL ADOM, £xEl aKpPdg pio Avon M €xet dmelpeg
Moelg.

r+2y—3z =4

3r —y+5z =2
de+y+(a*>—14)z =a+2

Amavtnon: Anepec MWoelg yio a = 4, kapio Aon yio a = —4, pio Aon Yo a # +4

7. Na Bpebei 1 Aon (av vapyet) Yo To GUGTNHO TOV EYEL ETAVENUEVO TTIVOKO TOV akOA0VOO.

1 -3 0 -1 0]-=2
0 10 0 —4] 1
A= o 00 1 9| 4
o 00 0 0 O

Amavmnon: (3t — s,4t +1,s,4 — 9t,t), s,t € R
8. [Ipocdiopiote av Ta TOPAKATO CLGTHLOTO EYOVV U TETPYUUEVEG MCELG.
2.I1 — 5LL’2 + 81133 =0
1) —21’1 — 7ZL'2 + x3 = 0 11)
—61’1 + 71’2 + x3= 0
4[E1 + 21‘2 + 7$3 =0
Améavtinon: 1) Anepeg AOoelg 1) Amepeg AGELG

9. Bpeite T0 6UVOLO MGEDV TOV TOPUKAT® GLGTNUATOV.

1+ 329+ 23=0 T+ 3+ x3=1
1) —4x; — 929 + 223 =0 i) —4xy — 929 + 223 = —1
—3.1'2—61'3:0 —3.%'2—633'3:—3

Amavmnon: 1) (5, —2t,t),t € Rii) (=24 5¢t,1 — 2t,t), t e R
10. Aivovrtal ot S100TAGELS TOV TOUPUKATO TEVIE TVAKWOV:

A B C D E
(4x5) (4x5) (bx2) (4x2) (hx4)

[Ipocodiopiote av o1 mapakdto npdéelg opiloviat. Av vat, YpayTe TIC O1UGTAGELS TOV TIVAKO TOV TPOKVTTEL.



i) BA ii) AC + D iii) AE + B iv) AB + B
v) E(A+ B) vi) E(AC) vii) EA viii) (A 4+ E)D

Améavtinon: 1) Aev opileton ii) 4 x 2 iii) Agv opiletan iv) Aev opileton v) 5 X 5 vi) 5 X 2 vii) 5 X 5 viii) Agv
opileton

11. Aivovtou o1 TopaKaTo mivokes:

30 15 2 6 1 3
A= —12,32{3 _21},02{;‘11@1): -1 0 1|,E=1|-11 2
11 324 41 3

No vroroyicete TOVE TAPAKATO TIVOKES (0TI TEPITTMOGELS TOL 0pilovTon).

)D+FE i) D—F iii) b A iv) =7C

v)2B - C vi)4E — 2D vii) —3(D + 2F) vil) A — A

ix) AB x) BA xi) (3E)D xii) (AB)C

Amévtnon:

7 6 5 -5 4 -1 15 0

-2 13 i) | 0 -1 -1 i) [—5 10 iv) [__271 __278 _1;‘5} v) Agv opileta
T 37 -1 1 1 5 5
22 —6 8 -39 —-21 -—-24 12 -3

vi) |—2 4 6| wvi)) | 9 —6 —15| viii) Aev opileton ix) |[—4 5 x) Agv opiletan
10 0 4 —-33 —12 =30 4 1

12. Na BpeBovv ot apBuot a, b, ¢, d doTE Vo 10YVEL 1] TOPOKAT® 1GOTNTOA.
a 3 | 4 d—2c
-1 a+b| |d+2¢ =2
Anavimen: a =4,b= —6,c=—-1,d=1

13. X¢ kobepio omd TG TUPOKATO TEPUTTAOGELS, VO TPocdlopicete Tov 4 X 4 mivoka (a;;) TOv KavoTolel TV
ntovuevn cuvOnK.
i) a;; =0 povo étavi # j
i) a;; = 0 povo o6tav i > j
1) a;; = 0 poévo otav ¢ < j
iv) a;; = 0 povo otav i — j| > 1

a0 0 0 11 aiz2 Aaiz aiq an 0 0 0 0 a2 a3z au
, . 0 929 0 0 .. 0 a29 Q9 a24 | ... 21 Q929 0 0 . 921 0 a9, 24
Amédvtnon: 1) 1) 3 1i1) iv) 3
0 0 azs O 0 0 ass asu agy asy asz 0 agr azy 0 as
0 0 0 au 0 0 0 au (41 Qa2 Q43 Q4 aq1 Qg2 ag3 0

14. EXAéyEte katd TOCOV 01 TOPUKATEO TIVOKESG EVOIL GUUUETPLKOL.



. [-8 -8 L2 =1 N
1) 0 0 11) 1 9 m) (-1 5 1
3 17
Améavtinon: 1) Oy ii) Oy iii) Non
, , . 4 =3 , .
15. Na Bpebei 10 a € R dote o mivaxag A = a+5 —1 va gfvot GUUUETPIKOC.
Améavtinon: a = —8
16. Av 0 A glvan tetpoayovikdc mivaxog, va 0iEeTe To TOPUKAT®.
i) Ovnivakeg AAT xar A + AT givon cvpperpikot.
ii) O mivaxog A — AT eivan avricvppeTpicdc.
17. Na Bpebodv o1 avTicTpopotl TmV TapaKAT® TIVAK®V.
. 31 .. 2 -3 cosf sind
A= [5 2} i) B = [4 4} i) ¢ = {—sin@ cose]

. ~ 2 —=1f..|1/5 3/10| ... |cosf —sin0
Andvenon: ) {—5 3] 1) {—1//5 1?10] i) [sme cose]

18. No dsifete 0L av Y10 TOV OvTIGTPEYIUO TETPayVIKd Tivaxo A woyvet A2 —3A+1 = 0, 161e A~! = 31 — A.
19. Av A, B ko C' givor Tpeig n X n avtioTpéyipot mivakes, £xet n eEicmon
CHA+X)B ' =1

Ao X; Av vau, Bpeite to X.
20. 'Eoto P avtiotpéyipog n X n wivakac kow A = PBP~. No Aoete o¢ tpoc B.
AnGvinen: B = P~1AP
21. AThomomoTE TIG TAPUKAT® EKPPACELS.

i) (AB)"Y(AC ) (D 'Cc~H~iD!

ii) (ACH) 1 (ACH(ACH)TAD L
Amévtnon: i) B~ tii) CD~!

22. TIpocdiopiote v 01 TOPAKATO TIVAKES EIVOL AVTIGTPEYILOL KL AV VoL, Bpeite TOV avTiGTPOPO TOVG.



5 0 0 -0 3 5
i) | =3 =7 0 ) L0 s
8 5 -1 4 9 7
2 —4 0 0
241 112 12 0
V) 2 4 1 vi) b2
-4 2 =9 oL
7 2 /2 1/2 —1/2 15 0 0
Amévtnon: i){ A _1} i) |[—1/2  1/2  1/2]iii) [—3/35 —1/7 0 | iv) Mn avtiotpéyiiog
2 =1/2 1/2 41/35 —5/7 —1
1/4 1/2 -3 0
v) Mn avtiotpéypog vi) | B/ g 1 (/) 4 —13} /2 2 8

1/40 —1/20 —1/10 —1/5

23. Na Bpebei to ¢ € R dote o mivakag A =

— = 0
— Qo

C
c| va gtvar avtioTpEyipog.
C

Amavinen: cc R —-0,1

24. No ABobv Ta TopakdTe cuotiuato pe T HEB0S0 Tov avVTIGTPOPOL TTivaKa.

J]1+3CL’2+ZL‘3:4 5[E1+3[E2+2[L‘3:4
1) 2l‘1+21‘2—|—$3: —1 11) 3$1+3$2—|—2$3 =2
201+ 320+ 23 =3 To+ X3=205

Amravmnon: i) (—1,4,—7) ii) (1,11, 16)



